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Bevezeiés
Legyen G véges abelesoport. Egy G = er—z K (K KL,
K, © G) egyenletet a G egy egvértelmi faktorizdeigjanak nevezﬁnk ha G
minden eleme egyérielmten g,g, . . . g, alakban frhat6 (g €K j = 1.2 .. 7).
A kévetkezdkben zmplernek neveziink minden ol'yan Lomp?exu%
amelynek elemeie. g. g2 . ... g7 (0(g) == v == 2)‘ Lz a szimplex nyilvéan akkor

és csak akkor ccoport ha a g elem rendje o{g) =

0. H. Keller 1930-ban kimondott sejtéséb [1} azt 4llitotta. hogy egybe-
vagé kockak egyszeresen térfed rendszere aLLm is mindig oszlopozott. ha a
kockak kozéppontjai nem alkotnak raesot.

Minkowski [2] sejtése szerint az n-dimenzids euklideszi térben minden
egyszeresen térfedd kockaracs oszlopozott (azaz tartalmaz egész lapokkal illesz-
kedd kockapart).

Hajés 1938-ban bebizonyitotta [3]. hogy Minkowski sejtése a kévetkezs
tétellel ekvivalens:

A G véges abelesoport szimplex tényezfkre valé faktorizdcidjaban leg-
aldbb az egyik tényezs sziikségképpen csoport.

Minkowski sejtését minden n-re Hajés 1941-ben bizonyitotta be [4].

Keller sejtésének Hajés altal megadott csoportelméleti megfogalmazésa
[5] a kivetkez§: A G véges abelesoport minden

G = Kla)][a,] - . . [a,] (1)

alaky faktorizdcidjanél, ahol K a G csoport komplexusa, az

szimplexek kziil legalabb az egyik zérdeleme, a7 (1 < j < n), el8allithaté két
K-beli elem hényadosaként:

0¥ = k=, (b, F¢K).

A kévetkez8kben a Keller-sejtéssel kapesolatos egyes djabb eredmények-
kel foglalkozunk.
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A Keller-sejtés bizonyitott specidlis esetei

A [6] tanulményban Keller sejtésének a kovetkezs specidlis esetekre vo-
natkozd bizonyitasa szerepel:

1. A K komplexus csoport,

2. A K egyértelmiien el8allithaté G-beli szimplexnek, illetve csak prim-
szdmi elemet tartalmazé ecK,, e€K,, ..., e€K  komplexusok szorzataként.

3.n=1, 2, 3, 4.

4. G primhatvinyrendd eiklikus esoport.

A 2. eset bizonyitdsdnal alapvet szerepet jatszik Rédei tétele [9]:

HaaG= P,P,... P, egyértelmi faktorizdcién4l eEP» és a P =
2,....m) faktorok elemczama primszém, akkor a Py, P,. ..., . P, faLtomL
koziil legaldbb az egyik csoport.

A Keller-sejtés egy altalénositdsérdl

Ezutdn Keller sejtésének a kiovetkezd 4ltalanositasaval foglalkozunk:
Ha a G véges abelesoporinak :

G=K-P,-P,...P, (2)
egy egyértelmii faktorizécidja, ahol e€P,, e€P,, ..., e€P  és Py, P,, ..., P,
mindegyike csak primszami elemet tartalmaz, akkor a Py, P,, ..., P, fakto-

rok kbziil legaldbb az egyik olyan [a], (a€G) szimplexszel hely ettesithetd, amely-
nek zaréeleme elgallithaté két K-beli elem hanyadosaként.

A [7] tanulmanyban a fenti altalanositott Keller-sejtést az 1., 2., 4. spe-
cidlis esetekre vonatkozéan bizonyitottuk be.

Ujabban A. D. Sands [8] a Keller-sejtést mindazon ciklikus csoportokra
vonatkozdan igazolta, amelyek rendje két primhatvany szorzata.
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